
ÌÌÌÔ 8 êëàññ Êëåò÷àòàÿ ãåîìåòðèÿ 14 îêòÿáðÿ 2017

.

1. Ñàøà ñäåëàëà èç ëèñòà êëåò÷àòîé áóìàãè êàëåíäàðü íà ÿíâàðü 2006 ãîäà
(ñì. ðèñóíîê) è çàìåòèëà, ÷òî öåíòðû êëåòîê 10, 20 è 30 ÿíâàðÿ îáðàçóþò
ðàâíîáåäðåííûé ïðÿìîóãîëüíûé òðåóãîëüíèê. Ñàøà ïðåäïîëîæèëà, ÷òî
ýòî áóäåò âåðíî è â ëþáîì äðóãîì ãîäó, çà èñêëþ÷åíèåì òåõ ëåò, êîãäà
öåíòðû êëåòîê 10, 20 è 30 ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé. Ïðàâà ëè Ñàøà?

2. Èãîðü çàêðàñèë â êâàäðàòå 6×6 íåñêîëüêî êëåòîê. Ïîñëå ýòîãî îêàçàëîñü, ÷òî âî âñåõ êâàä-
ðàòèêàõ 2× 2 îäèíàêîâîå ÷èñëî çàêðàøåííûõ êëåòîê è âî âñåõ ïîëîñêàõ 1× 3 îäèíàêîâîå
÷èñëî çàêðàøåííûõ êëåòîê. Äîêàæèòå, ÷òî ñòàðàòåëüíûé Èãîðü çàêðàñèë âñå êëåòêè.

3. Äàí ïðÿìîóãîëüíèê 100× 101, ðàçáèòûé ëèíèÿìè ñåòêè íà åäèíè÷íûå êâàäðàòèêè. Íàé-
äèòå ÷èñëî îòðåçêîâ, íà êîòîðîå ëèíèè ñåòêè ðàçáèâàþò äèàãîíàëü.

4. Â óçëàõ êëåò÷àòîé ïëîñêîñòè îòìå÷åíî 5 òî÷åê. Äîêàçàòü, ÷òî åñòü äâå èç íèõ, ñåðåäèíà
îòðåçêà ìåæäó êîòîðûìè òîæå ïîïàäàåò â óçåë.

5. Íà êëåò÷àòîé áóìàãå ïðîâåäåíà äèàãîíàëü ïðÿìîóãîëüíèêà 1× 4. Ïîêàæèòå, êàê, ïîëüçó-
ÿñü òîëüêî ëèíåéêîé áåç äåëåíèé, ðàçäåëèòü ýòîò îòðåçîê íà òðè ðàâíûå ÷àñòè.

6. Íà êëåò÷àòîé áóìàãå îòìå÷åíû ÷åòûðå óçëà ñåòêè, îáðàçóþùèå êâàäðàò 4 × 4. Îòìåòüòå
åù¼ äâà óçëà è ñîåäèíèòå èõ çàìêíóòîé ëîìàíîé òàê, ÷òîáû ïîëó÷èëñÿ øåñòèóãîëüíèê (íå
îáÿçàòåëüíî âûïóêëûé) ïëîùàäè 6 êëåòîê.

7. à) Ñêîëüêèìè ñïîñîáàìè ìîæíî ðàçáèòü ïðÿìîóãîëüíèê 8× 2 íà ïðÿìîóãîëüíèêè 1× 2?
á) Ïðèäóìàéòå è îïèøèòå ôèãóðó, êîòîðóþ ìîæíî ðàçðåçàòü íà ïðÿìîóãîëüíèêè 1 × 2
ðîâíî 555 ñïîñîáàìè.
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Ðåøåíèÿ:

1. Âñåãî ñóùåñòâóåò 7 ðàçëè÷íûõ âàðèàíòîâ ðàñïîëîæåíèÿ äàò â ÿíâàðñêîì êàëåíäàðå. ìîæ-
íî èõ ïåðåáðàòü è âñå.

2. ...

3. äèàãîíàòü ïåðåñå÷¼ò âñå âåðòèêàëüíûå ëèíèè 100øò. è âñå ãîðèçîíòàëüíûå 101øò. è îñòà¼ò-
ñÿ ïîñ÷èòàòü ñêîëüêî óçëîâ ñåòêè ëåæèò íà äèãîíàëè (èõ 0øò, ò.ê 100 è 101 âçàèìîïðîñòû)

4. Ââåäåì ñèñòåìó êîîðäèíàò íà ïëîñêîñòè, òàê ÷òîáû îñè øëè ïî ëèíèÿì êëåòîê, à íà÷àëî
êîîðäèíàò áûëî â ëþáîì óçëå. Òîãäà êîîðäèíàòû ëþáîãî óçëà èìåþò âèä (a,b), ãäå a è
b -öåëûå ÷èñëà. Çàìåòèì, ÷òî ñåðåäèíà îòðåçêà ñ êîíöàìè â òî÷êàõ (a,b) è (c,d) èìååò
âèä ((a+c):2;(b+d):2). ×åòíûå ÷èñëà îáîçíà÷èì áóêâîé ×, à íå÷åòíûå ÷èñëà - Í, òîãäà
äëÿ îáîçíà÷åíèÿ óçëà ó íàñ åñòü ÷åòûðå âîçìîæíîñòè (×,×), (×,Í, (Í,×), (Í,Í). Òàê êàê
òî÷åê 5, òî åñòü, ïî êðàéíåé ìåðå, äâà óçëà èìåþò îäèíàêîâûé âèä (ïðèíöèï Äèðèõëå) -
îíè òî è áóäóò èñêîìûìè.

5. íåîáõîäèìî âîñïîëüçîâàòüñÿ òåîðåìîé Ôàëëåñà. ò.å íóæíî ðàçäåëèòü äèàãîíàëü ïàðàë-
ëåëüíûìè ñåêóùèìè.

6. íåîáõîäèìî ïðîâåðÿòü ïðèìåð âðó÷íóþ.

7. ...
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